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Hp,∞
u,v =

{
f ∈ H(C)

∣∣∃n ∈ N : ‖f‖n = sup
z∈C

|f(z)|
epnu(|z|)+nv(|Im z|) <∞

}
,

çàäàâàåìîå ïîñëåäîâàòåëüíîñòüþ pnu(|z|) + nv(|Im z|) , n ∈ N , íåðàäèàëüíûõ äâó÷ëåí-
íûõ âåñîâ. Çäåñü 0 < pn ↑ p <∞; u(t), v(t) � íåîòðèöàòåëüíûå íåóáûâàþùèå íà [0,∞)
ôóíêöèè, ðàñòóùèå íà áåñêîíå÷íîñòè áûñòðåå ëîãàðèôìà, ñâÿçàííûå ìåæäó ñîáîé ñî-
îòíîøåíèåì u(t) = O

(
v(t)

)
, t → ∞, è óäîâëåòâîðÿþùèå îïðåäåëåííûì òåõíè÷åñêèì

óñëîâèÿì.
Ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò îïèñûâàåò âñå ìóëüòèïëèêàòîðû ïðîñòðàíñòâà Hp,∞

u,v , ò. å. òå
öåëûå ôóíêöèè µ, äëÿ êîòîðûõ µHp,∞

u,v ⊂ Hp,∞
u,v .

Òåîðåìà 1. Ìíîæåñòâî âñåõ ìóëüòèïëèêàòîðîâ Hp,∞
u,v ñîâïàäàåò ñ

M
(
Hp,∞
u,v

)
=

{
µ ∈ H(C)

∣∣∀ε > 0 ∃n ∈ N : sup
z∈C

|µ(z)|
eεu(|z|)+nv(|Im z|) <∞

}
.

Â ñëó÷àå, êîãäà v(t) = t2, ïîëíîñòüþ îõàðàêòåðèçîâàíû âñå äåëèòåëè ïðîñòðàíñòâà
Hp,∞
u,v , ò. å. òå ìóëüòèïëèêàòîðû µ èç M

(
Hp,∞
u,v

)
, äëÿ êîòîðûõ èìååò ìåñòî òåîðåìà

äåëåíèÿ:f ∈ Hp,∞
u,v , f

µ
∈ H(C) ⇒ f

µ
∈ Hp,∞

u,v .

Òåîðåìà 2. Ïóñòü µ ∈M
(
Hp,∞
u,v

)
, µ 6≡ 0. Ñëåäóþùèå óòâåðæäåíèÿ ýêâèâàëåíòíû:

(i) µ � äåëèòåëü Hp,∞
u,v

(ii) ∀ε > 0 ∀δ > 0 ∃r0 > 0 | ∀x ∈ R ñ |x| ≥ r0 ∃t ∈ R :
|t− x| ≤ δv−1(u(x)) è |µ(t)| ≥ e−εu(t) .

Äëÿ äîêàçàòåëüñòâà äàííûõ ðåçóëüòàòîâ èñïîëüçîâàëèñü ìåòîäû ôóíêöèîíàëüíîãî
àíàëèçà, òåîðèè ñóáãàðìîíè÷åñêèõ è öåëûõ ôóíêöèé.

Èñòîðèÿ çàäà÷è âîñõîäèò ê ðàáîòå [2], êàñàþùåéñÿ àëãåáðû öåëûõ ôóíêöèé, çàäàâà-
åìîé âåñàìè n ln(1 + |z|) + n|Im z|, n ∈ N. Â äàëüíåéøåì ïðîáëåìà ðåøàëàñü â [3] äëÿ
âåñîâ âèäà nu(|z|) + nv(|Im z|) è â [1] äëÿ âåñîâ âèäà pnu(|z|) + n|Im z|, pn ↑ p <∞.
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