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Ïóñòü ϕ� ïëþðèñóáãàðìîíè÷åñêàÿ ôóíêöèÿ â Cp òàêàÿ, ÷òî äëÿ íåêîòîðîãî C0 > 0

|ϕ(z)− ϕ(ζ)| ≤ C0 äëÿ âñåõ z, ζ ∈ Cp ñ |z − ζ| ≤ 1. (∗)

Â ýòîì ñëó÷àå åñòåñòâåííî ãîâîðèòü, ÷òî ϕ ÿâëÿåòñÿ óñòîé÷èâîé îòíîñèòåëüíî ôóíêöèè
ðàññòîÿíèÿ ρ(t) ≡ 1. Äàëåå, ïóñòü f � ôóíêöèÿ, ãîëîìîðôíàÿ íà ïîäïðîñòðàíñòâå Σ
ðàçìåðíîñòè k â Cp, äëÿ êîòîðîé Af :=

∫
Σ
|f(z)|2e−2ϕ(z) dλz <∞.

Òîãäà, ñîãëàñíî èçâåñòíîìó ðåçóëüòàòó Õåðìàíäåðà [1], f ìîæåò áûòü ïðîäîëæåíà
äî öåëîé ôóíêöèè F â Cp (òî åñòü, F |Σ = f), óäîâëåòâîðÿþùåé óñëîâèþ∫

Cp

|F (z)|2

(1 + |z|2)3(p−k)
e−2ϕ(z) dλz ≤ CAf ,

ãäå C� àáñîëþòíàÿ êîíñòàíòà, çàâèñÿùàÿ îò C0, p è k, è íå çàâèñÿùàÿ îò ϕ, f è Σ.
Òåîðåìà Õåðìàíäåðà îêàçûâàåòñÿ î÷åíü ïîëåçíîé, êîãäà ìû èìååì íåêîòîðûé ðå-

çóëüòàò â îäíîìåðíîì ñëó÷àå è íóæíî ðàñïðîñòðàíèòü åãî íà ìíîãîìåðíûé ñëó÷àé. Íà
ýòîì ïóòè îíà óñïåøíî ïðèìåíÿëàñü â òåîðèè öåëûõ ôóíêöèé, àïïðîêñèìàöèè è ò.ä. Ñ
äðóãîé ñòîðîíû, â íåêîòîðûõ çàäà÷àõ óñëîâèå (∗) ÿâëÿåòñÿ ñëèøêîì îãðàíè÷èòåëüíûì.
Äëÿ èçó÷åíèÿ ïðîáëåìû àïïðîêñèìàöèè ïëþðèñóáãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé êîíå÷íîãî
ïîðÿäêà ëîãàðèôìàìè ìîäóëåé öåëûõ ôóíêöèé, Ð. Ñ. Þëìóõàìåòîâ [2] ïîëó÷èë àíàëîã
òåîðåìû Õåðìàíäåðà äëÿ ïëþðèñóáãàðìîíè÷åñêîé ôóíêöèè ϕ, ÿâëÿþùåéñÿ óñòîé÷èâîé
îòíîñèòåëüíî ôóíêöèè ðàññòîÿíèÿ ρ(t) := (1 + t)s, (s < 0).

Â íàñòîÿùåé ðàáîòå äîêàçàí îáùèé âàðèàíò òåîðåìû òèïà Õåðìàíäåðà, êîãäà óñòîé-
÷èâîñòü ïëþðèñóáãàðìîíè÷åñêîé ôóíêöèè ϕ óïðàâëÿåòñÿ ôóíêöèåé ðàññòîÿíèÿ ρ, îá-
ëàäàþùåé íåêîòîðûìè åñòåñòâåííûìè ñâîéñòâàìè. Ñ ïîìîùüþ ïîëó÷åííîãî ðåçóëüòàòà
ñòðîÿòñÿ èãðàþùèå âàæíóþ ðîëü â ðÿäå âîïðîñîâ êîìïëåêñíîãî àíàëèçà è åãî ïðèëîæå-
íèé ñåìåéñòâà öåëûõ ôóíêöèé ñ áëèçêèìè äðóã ê äðóãó â íåêîòîðîì ñìûñëå îöåíêàìè
ñíèçó è ñâåðõó.

Â çàêëþ÷åíèå îòìåòèì, ÷òî ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû îïóáëèêîâàíû â [3].
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