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Èçâåñòíî, ÷òî ïðè k ≤ 7 âñå ïðåäïîëíûå êëàññû â Pk ÿâëÿþòñÿ êîíå÷íî-ïîðîæäåí-
íûìè, à íà÷èíàÿ ñ k = 8 ñóùåñòâóþò ïðåäïîëíûå êëàññû ìîíîòîííûõ ôóíêöèé, íå èìå-
þùèå êîíå÷íîãî áàçèñà; ïîëíîãî îïèñàíèÿ êîíå÷íî-ïîðîæäåííûõ ïðåäïîëíûõ êëàññîâ
ìîíîòîííûõ ôóíêöèé ê íàñòîÿùåìó âðåìåíè íå ïîëó÷åíî. Â ðÿäå ðàáîò àâòîðà áûë
ïîëó÷åí êðèòåðèé êîíå÷íîé ïîðîæäåííîñòè äëÿ ïðåäïîëíûõ êëàññîâ ôóíêöèé, ìîíî-
òîííûõ îòíîñèòåëüíî ÷àñòè÷íî óïîðÿäî÷åííûõ ìíîæåñòâ øèðèíû äâà, à òàêæå óñëîâèÿ
ñóùåñòâîâàíèÿ êîíå÷íûõ ïîðîæäàþùèõ ñèñòåì äëÿ ðÿäà äðóãèõ ñåìåéñòâ êëàññîâ ìî-
íîòîííûõ ôóíêöèé. Â äàííîé ðàáîòå ïðîäîëæåíû èññëåäîâàíèÿ â ýòîì íàïðàâëåíèè.

Ïóñòü 4 � ÷àñòè÷íûé ïîðÿäîê íà ìíîæåñòâå Ek = {1, 2, . . . , k}, ïóñòü P = (Ek,4).
Áóäåì ñ÷èòàòü, ÷òî ìíîæåñòâî P èìååò íàèìåíüøèé è íàèáîëüøèé ýëåìåíòû. ×åðåç
MP áóäåì îáîçíà÷àòü êëàññ âñåõ ìîíîòîííûõ ôóíêöèé íàä P (îòìåòèì, ÷òî êëàññ
MP ïðåäïîëíûé). Ôóíêöèþ λ(x0, x1, . . . , xk) áóäåì íàçûâàòü ôóíêöèåé âûáîðà, åñëè
äëÿ êàæäîãî íàáîðà (i, a1, . . . , ak) ∈ Pk+1 âûïîëíÿåòñÿ ðàâåíñòâî λ(i, a1, . . . , ak) = ai.
Ïîëîæèì Pλ = {(a, b1, . . . , bk) ∈ Pk+1 | åñëè i 4 j, òî bi 4 bj}. Íàçîâåì ìîíîòîííîé

ôóíêöèåé âûáîðà ôóíêöèþ ν(x0, x1, . . . , xk) èç MP , òàêóþ, ÷òî ν |Pλ
= λ. Èçâåñòíî,

÷òî åñëè êëàññ MP ñîäåðæèò ìîíîòîííóþ ôóíêöèþ âûáîðà, òî îí ÿâëÿåòñÿ êîíå÷íî-
ïîðîæäåííûì.

Ðàíåå â ðàáîòå àâòîðà [1] áûë ïîëó÷åí ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò:
Òåîðåìà 1 [1]. Ïóñòü P � ÷àñòè÷íî óïîðÿäî÷åííîå ìíîæåñòâî øèðèíû äâà. Êëàññ

MP ñîäåðæèò ìîíîòîííóþ ôóíêöèþ âûáîðà òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà äëÿ ëþáûõ

ýëåìåíòîâ a, b ∈ P â P ñóùåñòâóåò ëèáî sup(a, b), ëèáî inf(a, b).
Îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì íàñòîÿùåé ðàáîòû ÿâëÿåòñÿ ÷àñòè÷íîå îáîáùåíèå òåîðåìû 1

íà ñëó÷àé ìíîæåñòâ ïðîèçâîëüíîé øèðèíû.
Òåîðåìà 2. Ïóñòü P � ïðîèçâîëüíîå ÷àñòè÷íî óïîðÿäî÷åííîå ìíîæåñòâî. Åñëè

êëàññ MP ñîäåðæèò ìîíîòîííóþ ôóíêöèþ âûáîðà, òî äëÿ ëþáîé ïàðû íåñðàâíèìûõ

ýëåìåíòîâ a1 è a2 ìíîæåñòâà P, òàêèõ ÷òî a1 è a2 íå èìåþò â P òî÷íîé âåðõíåé

ãðàíè, è äëÿ ëþáîé âåðõíåé ãðàíè c ýëåìåíòîâ a1 è a2, íå ñðàâíèìîé ñ íåêîòîðîé

ìèíèìàëüíîé âåðõíåé ãðàíüþ b ýòèõ ýëåìåíòîâ, â P ñóùåñòâóåò sup(b, c).
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