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Â ðàáîòå ðàññìîòðåíà çàäà÷à î ðåãóëèðîâàíèè òåìïåðàòóðû ñòåðæíÿ ñ èñòî÷íèêàìè
òåïëà, ñïîñîáíûìè â ìîìåíòû, êîãäà ðåãóëèðóþùèé ôóíêöèîíàë äîñòèãàåò çàäàííîãî
çíà÷åíèÿ, ìãíîâåííî èçìåíèòü òåìïåðàòóðó ñòåðæíÿ. Äàííàÿ ðàáîòà ïðîäîëæàåò èñ-
ñëåäîâàíèÿ íà÷àòûå â [1]-[2].

Ïðîöåññ òåïëîïðîâîäíîñòè ñòåðæíÿ çàäàäèì óðàâíåíèåì

ut = a2uxx + f (x, t) , (x, t) ∈ (0, l)× [0,+∞) , (1)

íà÷àëüíûìè è ãðàíè÷íûìè óñëîâèÿìè

u (x, 0) = u0 (x) , x ∈ [0, l] , u (0, t) = u (l, t) = 0, t ∈ [0,+∞) , (2)

è èìïóëüñíûì çàêîíîì

[u (x, t+ 0)− u (x, t− 0)]|Iu(t−0)=I0
= α (x) , Iu (t) =

l∫
0

β (x)u (x, t) dx, (3)

ãäå (x, t) ∈ [0, l] × [0,+∞), ôóíêöèè u0, α, β ∈ C ([0, l]), èìåþò êóñî÷íî-íåïðåðûâíûå
ïðîèçâîäíûå äëÿ x ∈ [0, l] è u0 (0) = u0 (l) = α (0) = α (l) = 0; a, I0 = const > 0,
ôóíêöèÿ f ∈ C ([0, l]× [0,+∞)), èìååò êóñî÷íî-íåïðåðûâíûå ïðîèçâîäíûå ïî x ∈ [0, l]
äëÿ x ∈ [0, l], êðîìå òîãî f (0, t) = f (l, t) = 0.

×åðåç tk (k ∈ N) îáîçíà÷èì ìîìåíòû èìïóëüñíîãî âîçäåéñòâèÿ çàäà÷è (1)-(3), òî åñòü
êîãäà Iu (tk) = I0.

Òåîðåìà. Ïóñòü
l∫

0

α (x) β (x) dx > 0, ñóùåñòâóåò ïîñòîÿííàÿ M1 > 0, ÷òî Iu (0) >

I0 >
2M1l

2

a2π2
è ôóíêöèÿ f óäîâëåòâîðÿåò ñîîòíîøåíèþ |f (x, t)| 6 M1. Òîãäà tk → +∞

ïðè k → +∞.
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