
Êîíôåðåíöèÿ ¾Ëîìîíîñîâ 2012¿

Ñåêöèÿ ¾Ìàòåìàòèêà è ìåõàíèêà¿

Ëèíåéíûå êîöèêëû íàä ýðãîäè÷åñêèìè àâòîìîðôèçìàìè è áàðèöåíòðû ìåð

íà ãðàíèöå ñèììåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ

Ëèïàòîâ Ìàêñèì Åâãåíüåâè÷

Àñïèðàíò

Ìîñêîâñêèé ãîñóäàðñòâåííûé óíèâåðñèòåò èìåíè Ì.Â. Ëîìîíîñîâà,

Ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêèé ôàêóëüòåò, Ìîñêâà, Ðîññèÿ

E-mail: maxim.lipatov@gmail.com

Ïóñòü T � ýðãîäè÷åñêèé, ñîõðàíÿþùèé ìåðó àâòîìîðôèçì ñòàíäàðòíîãî âåðîÿòíîñò-
íîãî ïðîñòðàíñòâà (Ω,F ,P). Âñÿêàÿ ñëó÷àéíàÿ ìàòðèöà A : Ω→ GL(d,K), ãäå K � ïî-
ëå, ïîðîæäàåò ñëó÷àéíóþ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü An(ω), çàäàííóþ ôîðìóëàìè A0(ω) = Id,
An(ω) = A(T n−1ω) . . . A(Tω)A(ω), n > 0, An(ω) = (A|n|(T

n(ω)))−1, n < 0, êîòîðàÿ íàçû-
âàåòñÿ ëèíåéíûì êîöèêëîì. GL(d,K)-çíà÷íûå êîöèêëû An(ω) è Bn(ω) (è ñîîòâåòñòâóþ-
ùèå ñëó÷àéíûå ìàòðèöû A(ω) è B(ω)) íàçûâàþòñÿ êîãîìîëîãè÷íûìè, åñëè ñóùåñòâóåò
ñëó÷àéíàÿ ìàòðèöà C : Ω→ GL(d,K), òàêàÿ, ÷òî B(ω) = C−1(Tω)A(ω)C(ω) ï.í. Â ñòà-
òüå [1] äëÿ K = R äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî ëþáîé ëèíåéíûé êîöèêë êîãîìîëîãè÷åí êîöèêëó,
èìåþùåìó êàíîíè÷åñêèé âèä. Â ñëó÷àå K = R è d = 2 äàííàÿ êëàññèôèêàöèÿ îñó-
ùåñòâëÿëàñü â ðàáîòàõ [2, 3] ñ ïîìîùüþ ìåòîäà áàðèöåíòðà. Â äîêëàäå áóäåò ïîêàçàíî,
êàê ìîæíî îáîáùèòü ýòîò ìåòîä äëÿ ïîëó÷åíèÿ àíàëîãè÷íîé êëàññèôèêàöèè êîöèêëîâ
â ñëó÷àå K = C è ïðîèçâîëüíîãî d, èñïîëüçóÿ ñâîéñòâà áàðèöåíòðîâ ìåð íà ãðàíèöå
Ôþðñòåíáåðãà ñèììåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ SL(k,C)/SU(k). Áóäåò äîêàçàíà

Òåîðåìà. Ëþáàÿ GL(d,C)-çíà÷íàÿ ñëó÷àéíàÿ ìàòðèöà êîãîìîëîãè÷íà áëî÷íî-òðå-

óãîëüíîé ñëó÷àéíîé ìàòðèöå ñ íåïðèâîäèìûìè ñëó÷àéíûìè ìàòðèöàìè íà äèàãîíàëè,

èìåþùèìè áëî÷íî-êîíôîðìíûé âèä:
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ãäå σi : Ω → Smi
� íåêîòîðûå ñëó÷àéíûå ïåðåñòàíîâêè è A

(i)
σi(ω)j,j(ω) � íåêîòîðûå êîí-

ôîðìíûå ñëó÷àéíûå ìàòðèöû, ò.å. A
(i)
σi(ω)j,j(ω) ∈ {M ∈ GL(C, di) : MM

T
= aId, a > 0}.

Ïðè ýòîì â ÿâíîì âèäå áóäåò ïîñòðîåíà ñîïðÿãàþùàÿ ñëó÷àéíàÿ ìàòðèöà.
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